Exo1:

Exo 2:

Correction

. o : 1
i) <Wn>n21 est une suite géométrique de raison E ,car:

v,—u, W

1 1 ) )
Wn+l:Vn+l_un+l :Z(un+3vn)_§(un+2’vn): 12 = 12
n—1
. 1 11
i) w =|— vV, —u, ) =——
) W [12] (vi =) 12"
i) lim w, =0
n—-+oo
. 2 2 —1 —1
i) un+1—un:§(vn—un):§wn20 et VHI—Vn:T(Vn—un):TwngO donc

(un >n21 est croissante et (Vn >n21 est décroissante.

i) lim (un — Vn) =0 + (2-i) impligue que les suites (un)n>l et (VH )n>1 sont adjacentes et

n—-+oo

donc convergentes.

X, =U, +2v, +2u, +6v, =8v, +3u, =X, donclasuite (x,) _, estconstante.

limu, = lim v, =9 car:

n—-+oo n—-+0o0o
lim x, =X, =3+96=99=3 lim u, +8 lim v, =11 lim u,
n—-+o0o n—+oo n—-+o0o n—-+oo

i) P’(x) = 6x* = 6x = 6x(x — 1), donc P est croissante sur |—o00,0[, décroissante sur 10, 1[ et
croissante sur ]1,+o0f .

ii) P est continue, P(0)=-1 et P(1)=-2 donc I’équation P(x) = 0 admet une unique racine a.
Or P(1,6)<0 et P(1,7)>0 donca€]l,6;1,7[ .

i) f'x)= L)z donc f est décroissante sur ]-1,a[ et croissante sur Ja,+oq[ .
(1)
i) To:y=-x+1.
1— (x—1
i) f(X)—(—x+1) = X3 +x—-1= &3) qui est du signe de x, donc Ty est au
1+x 1+x

dessous de C sur l'intervalle ]-1; O[ et au dessus de C sur l'intervalle 10 ; 1].
—x—1) (¥ Hx+1)d—x)?
2 1+x°

iv) Ty:y= %l(x—l) et f(x)— >0 donc C est au dessus

de T,.
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v)

o~

H 0,5 ¥ 0,5 1 ——45_ 2

3- i) Lacontinuité de f sur [0, x] implique I'existence de F(x) = f f(t)dt.
0

2 2.1

. 3 3 3
f(x)= + .
) 1(x) x+1 x*—x+1

12 1 1 2t—1 2 1 ) 2
i) F(1)= | — —= dt=—|In(t+1)| ——|In(t" —t+1)| =—In(2
) F(1) fo 3(t+1) 3(t2_t+1) 3[ (t+D], 3[ ( )]O 3 ()
F(1) est I'aire comprise entre (x=0), (y=0) et C.
4- i)

1
3n+1 3n42
t t

1 1 1

1 1
f £ (1— t)dt = f (" — ") dt =
0 0

3n+1 3n+42| 3041 3n+2 Gn+DhGn+2)

" < (_l)k _n_k1_3k_1_n_k3k
i S“_Z(3k+l)(3k+2)_z( D* [ a-ottde= [Ca-0d D

k=0 k=0 k=0
)n+l

donc S, :fol(l—t)i(—ﬁ)kdt:fol(l_t)%dt.

k=0

1=t 1— (=)™ i 1—t 3\t
'")I_S“_j;[1+t3_(l_t)1+—t3 t_f; 1+t3(1_1+(_t) t
3

1 — 1 >
done 1-8, = [ [11+tt3 (—t3)“+‘]dt:(—1)“+1 [ t3“(1—t)1_tH3 dt .
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t3

1+t

iv) <1, donc:

3

. {3t gz | 1 1
|I—Sn|§f((l—t)t3“>dt§ - < <—.
0 3n+1 3n+2)  (Gn+DEGBn+2) 9n
5- lim 9%: 0 donc la suite (Sn) , converge vers Iz@.
n—-+00 nz

1- Pour z =-iles points O et M’ sont confondus et pourz+i=iz < z(1-i)=-i
i S+ 1-i
1-i (d—-1)(d+1) 2

Sz=— les points M’ et M”’ sont confondus .

C N , z+1 ,
2- 0O, M’ et M” alignés < (z+i)=a(iz) avec a réel & est un nombre réel.

iz
o0z x4iy+D _ (xHily+D)ix+y) _ x X 4y'+y
iz iXx—y —x> -y’ X +y x> 4y’

: 2 2
Z+1 est _w

1z x> —|—y2

donc la partie imaginaire de

o z+i . o z+i
4- O, M’ et M” alignés < est un nombre réel < la partie imaginaire de —— est nulle

1z 1z

2 2
o XYy

1y 1
0 x’+y + :M¢ﬁ+[+—]:—
x> +y’ oy g 2 4

—1 1
Donc C est le cercle de centre Q[O’T] et de rayon E .

—1 2443, L =1 2=3. 2443 i
7= —— l1doncz’ =z+i=—-+ 1etz’=iz= -
4 4 4 4 4 4

z=x+iy=x"+y*+y=0=McC, donc:

M 1
0,6 -0.4 02 T 0.2 0.4 0.6
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