Math. Spé. 09-10 T.D. Géométrie n° 5 Math.

I- SoitZ la nappe géomeétrique admettant la paramétrisativmante :
R? L E

(u,v) > M (u,v)(x:u+v;y:u2 +v2;z=u2—v2)

1) Montrer queX n’est pas injective.

ii) Chercher I'ensemble des points régulierzde

iii) Déterminer une équation cartésienne du plamgeéat en un point régulier M{uvp)
guelconque d&.

[I- Soit 2 la nappe géométrique admettant la paramétrisatiorante :

—3;3 x[—ﬁ,ﬂ]—> E
2 2
X =a(l+ cosp ) ou a>0.
6,9) — |y=atard (4 co®
s aSIﬂkp
cos

i) Déterminer les points réguliers Be

ii) Déterminer les points dE en lesquels le plan tangent contient le point P % a, 0).

lIl- Déterminer sur le cylindre?y= 2pz un arc de classé @I que la tangente en tout point
rencontre la parabole Q d’équations :

x=0
V2 = 20z avec0< p<q.

IV- Déterminer, sur la sphéré x y* + Z = & (a réel quelconque), les courbes coupant sous
un angle constamt donné les cercles méridiens (dans les plans camtt®z).

V- Déterminer les trajectoires orthogonales dedmifie des courbegr )
cartésienne : 5% Y+ Ay = 0.

e d’équation
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VI- Soit la surface S de paramétrisation :
X = cos(u) —v.sin(u) , y =sin(u) + v.cos(uz = u(u + 2v).
Montrer que S est développable.

VII- Montrer que la surface S de paramétrisation= 3u + v, y = 26 + 2uv, z = Av est
développable et préciser I'aréte de rebroussement.

VIIl- Montrer que la surface S de paramétrisation= —, y = +\3, z = f + V% est

u+v’
réglée mais non développable (on pourra poser astibwf+v?).

IX- Montrer que la surface S ?¥* — (¢ + y? ) = 0 est réglée mais non développable.

X- Former une équation cartésienne du cylindreodiscrit & S: %+ y* = z suivant la
direction de la droite x =y = z.
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